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CLASA A XII-A

Subiectul 1. Fie f : [0,1] — R o functie continua astfel incat
fol f(z)dz = fol zf(z)dz. Sa se arate ca exista ¢ € (0, 1) astfel incat

fe) = [ s

Subiectul 2. Fie f : R — R o functie continua si periodica, de perioada
T. Daca F' este o primitiva a lui f, sa se arate ca:
a) functia G : R — R, data prin
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este periodica;

b)

.~ F(k)  Inv2 [T
I3 =, S
k=1

Subiectul 3. Fie A un inel comutativ cu un numar impar de elemente.
Daca n este numarul solutiilor ecuatiei 2> = x, x € A, iar m este numarul
elementelor inversabile ale inelului A, sa se arate ca n divide m.

Subiectul 4. Fie K un corp finit. Spunem ca doua polinoame f si g din
K[X] sunt vecine daca au acelasi grad si difera prin exact un coeficient.

a) Si se arate ci toti vecinii polinomului X2 + 1 € Zs[X] sunt reductibili
in Z3[X].

b) Daca numarul elementelor lui K este ¢ > 4 sa se arate ca orice polinom
de grad ¢ — 1 din K[X] are atat un vecin reductibil in K[X]| cat gi un vecin
care nu are nici o radacina in K.

Timp de lucru 3 ore
Toate subiectele sunt obligatorii



